Identités trigopnométriques

Autres fonctions trigonométriques

Apreés les fonctions sinus, cosinus et tangentes aflans voir trois autres types de fonctions.

La fonction sécante est I'inverse de la fonctiosicos :
Sect= hypgtenuse: 1
adjacent  cost

La fonction cosécante est l'inverse de la foncEms :
hypoténuse_ 1
opposeé sint

Cosect=

La fonction cotangente est I'inverse de la fonctamgente:
adjacent _ 1 _ cost

Cotant= ~ = —
opposé tart  sint

Simplification d’expression algébrique

Sect= ! cosect :i cotant :C?—St
cost sint sint
Exemple 1 :
Sintx cotant = sinth?—St: cost
sint
Exemple 2 :
. . 1 cost
Sintxcostxsectxcotant=sintx costx-X ——=cos't
cost sint
Exemple 3 :

Costxcosect=cos 'H_lHt = cotant
Sin

Identités trigopnométriques

Il'y en atrois.

Premiére identité de base

sin

cost
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Identités trigopnométriques

Avec Pythagored sirt + cost = 1

Deuxiéme identité de base.
F

sect
G
tant
sin®t +coszt 1
co’t  cos’t co<lt

> tarft + 1 = seft

Démonstration :mOF :m_OA = mOF= mOAmeG: d =

mOC mOC mOC cost

sed

Troisiéeme identité de base.

cotan t

B 4
\E
| cosec.t
\O C

sin2t+coszt_ 1
sin’t sin’t  sin’t

—

= 1 + cotaft = cosett

Démonstration :

mBE mOB mOBxmOC 1xcost

—_— == mMBE= =— = cotant
mOC mCC mCC sint

mOE: mOB > mOE= mOmeOG: 1x1 _ cosect
mOC mCC mCCGC sint
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Trouver les valeurs trigopnométriques

A partir d’'une valeur trigonométrique et d’un qualroll se situe le point P(t), on peut
trouver la valeur des autres fonctions trigonomgéts.

Exemple : sint=1/2 ette;z[,n]

sinft+ cost=1 = cost=1-sift & cost =\/1—(%)2 :\/1—(%) = %=§

3 , N
Donc, cos t :% car il est dans le deuxieme quadrant

&)
Tantzsmt: 2 :—i:—ﬁ
cost J3 J3 3
—(7)
Sect:i:i:—i:—z_\/§
cot 3 3 3
2
Cosect= _1 :L:Z
sint (E)
2
Cotant:i:—i:—ﬁ
FERREIE
3

Démonstration d’identité trigonométrigque

Il suffit de transformer le membre de gauche dgdliéé pour obtenir I'équivalent du membre
de droite.

Exemple 1 :

tarft - sirft = sirft x tarft

sint . o _sin’t sin’tcos’t _sin’t(l-cos’t) _sin’tsin’t
A = - = =

- . - —— = tarft*sint
cos’t cos’t cos?t cos?t cos?t

tartt-sin’t =

Exemple 2 :

Cott — coseft = -1

cost 1 _cost-1_-sin’t _ 1

Coft—cosett=———-———="—"—“=—""_=.
sin’t sin?t  sin’t  sin’t
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Exemple 3 :
1
Seét + coselt =——————
cos?tsin?t
1 1 sin’t cos't
Seét+coselt=——— + ——=———— + —— =
co’t  sin’t  cos?tsin’t  cos’tsin’t

sint+cost _ 1
co’tsin®’t  cos’tsin’t

Exemple 4 :

Sect—cost=tantsint

_ - 2 - -
Sect_cost—t cost= (L-cos’'t) _sin’t _sintsint
cost cost cost  cost

=tantsint

Exemple 5 :
tarft + seét = 2seét -1 Rappel : 1 + tait = seét 2 tarft = seét -1

tarft + seét = seét -1+ seét = 2sebt -1
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